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Definición de APLICACION 


sea f:|—1;4| > [2,00] Ls _ ша ow 
f(x) ニ ァ 2 + 2 Го) =x2+2 Df =[-1;4[ 


Rf: ——1<x<4 >0<x?<16 


—2<x2+2<18 = っ Rg=[2;18[ 


notamos Rg с [2; | 
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Se dice que una función es Inyectiva ,Univalente o Uno a Uno 51: 


fa) = f(x2) > xi =xə V x1,xE€Df 
и Е | 
sea f(x) = = es inyectiva? 


Х 


sq f(x.) = f (x;) > era 


x13 Хэ-3 
> 2X41X,— 6x1— х + 3 = 224x5 — 6x> 一 x1 + 3 


> —5X1 = -5Х2 


х f es inyectiva 


< 

> 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


PRUEBA DE LA RECTA HORIZONTAL 


La grafica de una función Inyectiva es interceptada en un solo punto 
por toda recta horizontal . 


А 


N 


no es inyectiva si es inyectiva 
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Dada la Aplicacion f:A > В 


se se dice que es una funcion Suryectiva , Epiyectiva, 
Sobreyectiva o Funcion Sobresi: Rf = В, 


sea f:(5;7) > (7:30) sea f:]-1;6] > ]-9; 12] 
Tal que f(x) x? — бх + 12, es suryectiva ? Tal que f(x) = Зх - 6, es suryectiva ? 


Rf: 5<x<7 > 2«х-3«4 


Rf: -1<x<6 
> 4<x*?-6x+9<16 


> -3 < Зх < 18 
> 7«x?-— 6x + 12 < 19 

> —9 < 3x — 6 < 12 
> 7 < y < 19 


> Rf = (7; 19) = (7; 30) 


шалган 


= =9 «< Yy 12 
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Se dice que una función es BIYECTIVA ,si es INYECTIVA y SURYECTIVA a la vez. 


sea f:|a;b| ә [c;d] tal que es BIYECTIVA 


| У 
З d 
(наад K 
| 
IS 


f(a)=cAf(b)=d f(a)=d Af(b)=c 
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Dada una funcion inyectiva definida como: 


f = (G;y) Е В* / x € Df) 


su inversa se denota como ѓо como fty se define asi: 
f* =C; x) Е R° / x € Df} 


sea f = {(0; 4) (1; 6) (2; —2) (3,7) (5,9) | 
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NOTA Para hallar la regla de correspondencia de la fumcion inversa 
sedebe despejar al variable x en funcion de y luego se debe 


cambiar x por y (y = f*(x)) y visceversa. 


sea f(x) =vx+2+1 хе|-2,14| hallar su inversa si existe 
sol: Probemos que es inyectiva: graficando notamos que es inyectiva 


ademas Rf = [1;5 | = Df* despejando x: 


9 |-----======= sq: ужух+ 2 + 1 зу-1+ мх +2 


> у? –2у+1=х+2 


つ ァ ニッ ター2yー1 cambiamdo х рот y: 


> y = (х) = х? —2x—1 Ухе|; 5 | 
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sea f(x) = 2х — 7 


hallar su inversa si existe 


х-4 
sol: sabemos que la funcion homograf ica es inyectiva: R (-К-12) 
АЙР 
Entonces: у =-—7 > xy — 4y = 2x — 7 


> xy — 2x = 4y — 7 
э x(y — 2) = 4y — 7 
Ён! 
"—À 


4x — 7 
cambiando x por y: у —f'(x)— zi Df" =В- {2} 


=> x 
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Es Para graficar la función inversa se refleja la grafica de la función f sobre 
la función identidad (узх): 
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TEOREMAS 


L = f 

2.(fof')(x)=x vxeDf' 

3. 0287) 2163Х-2:58 217397 

4.(fog)* = g*o f * siendo Гуд inyectivas. 

5. Si f es creciente su inversa tambien es creciente. 


6.Si f es decreciente su inversa tambien es decreciente 


ч. 

> 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


TRAZADO DE GRAFICAS 
1, DEZPLAZAMIENTO VERTICAL Y HORIZONTAL 


< 

> 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


— ーー — 


` 


pITAgORAS TRAZADO DE GRAFICAS 


ACADEMIA 


Grafique f(x) = (х —3)2 – 1 


f (x) = а- 32 


у= (х- 3) \f 


ы ама TRAZADO DE GRAFICAS 


ACADEMIA 


Grafique = f(x) = Vx +£ +1 


f(x)=vx+44+1 
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ery 
> 


f(=x) y f(x) f(x) 


f(x) 
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f(x) = —У=х 


` 


ко. TRAZADO DE GRAFICAS 


ACADEMIA 


f(x) = V-x +3 
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3.Valor Absoluto 
primer caso: | se simetriza la grafica bajo eleje x pero desaparece la grafica bajo el eje x 


If) 
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f se elimina el lado izquierdo de la grafica 
y se simetriza el lado derecho x 


fx) 
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Grafique f(x) = Jie] F4 


| f(x) = v lx] +4 
y = yx 


01. Se dan las funciones SOLUCIÓN 


IfR=R/f(x)=|x-2 
По: R9 R/g(x)eax* 
Ill.h:R+R/h(x)=.j|x 

¿Cuál o cuales son inyectivas? 


А) Зою! В) $01011 С) Solo III 
D) туп E) II y III 


02. Dada la función real definida por SOLUCION f(x) Say? A | 


Кх)--х + 4х-1, Vx<2 у las 


proposiciones: h = 22 h=2 
2(—1) 


| fes Inyectiva. 

ll.f es acotada superiormente k = f(2) = —(2)2 +4(2) — 1 
Ш. Тез acotada 

Indicar sus valores de verdad к= З V = (2; 3) 
А) VVV В) ЕРЕ С) ММЕ 

D) FVV Е) VFV 


савлана бета SS 
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03. ¿Cuáles gráficas representan funciones SOLUCIÓN 


univalentes? y 
| II 

| - x | x 2 x 

I IM 

y 
y 
x x 
A) 50101. Bjllylll C)Solo III x 


0) y V Е) Шум 


SOLUCIÓN 


04.51 f es una función suryectiva definida 


por: | 
Е [3; 8) + а, b) con f(x) = x? — бх + 20, Rf: 3 <x< 8 
entonces el valor de b — a es: 5 020-5 25 

А) 20 В) 22 С) 25 

0) 28 E) 32 > 0<х2 6х +9 < 25 


> 11 < x2-— 6х +20 < 36 


> 11<y<36 


> Rf = [11;36[ 
>a=11 Ь= 36 


э р-а = 25 
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05. Siendo <-1; 3] el dominio de una función SOLUCION 


suryectiva F; tal que : F(x) = - х2 + 4x - 3 y 


Е: <-1; 3] ^ «m; n + т], luego el valor de: Rf: рэг” 
m - n es: < 
А)-16 В)-17 С)-8 рэг тээ?” 
D) -7 E) -9 


> 0<х2-4х+4<9 
> 0>-x+4x-4>-9 


> 1>-x2+4x-4>-8 
> -8<y<1 


> Rf = |-8 1] 


+m_n=-17 
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(68 f R > B / fb) = Ix- 5| -xes una 


función suryectiva, entonces el conjunto 


Analizando por zonas 


B es: 
А) +0)  B)[5;*«) С) 5 +œ) 1 х-520 Af(x)=x-5-x 
0) (9; +00) EU +œ) x25 A f(x) 2—5 


Il. x —5«0 Af(x)=-x+5-x 


ila funció dla 
07. Sila función f/f [2:81 [5: 23]es afin |SOFUCION | COMO ES AFIN Год = ax + b 


biyectiva y decreciente, determine Кб). 


Como es biyectiva y decreciente : 
f(2) = 23 ^ f(8)=5 


f(2) = га +b > 2a + b = 23 

f(8) = Ва +b >8a+b=5 

restando 6a=-18 >а=-3 
っ b= 29 

f(x) = -Зх + 29 

f(6) = 11 


~ 

> 
PITAGORAS 
ACADEMIA 


08.56а f una función biyectiva definida SOLUCIÓN 


mediante 
f:|-45;0 | > [ab]! f(x) =-{х* -10x? +26 Rf: E m 
Determinar el valor de ab. 3 d zw?) au 
| 1 = 
A) PE B) 5425 С) 526 > -5<x2-5<0 


> 0<x*?-10x+25<25 
D) 426 Е) 2426 


> 1< х2 – 10х + 26 < 26 


> 1< Vx? – 10х +26 < 426 
> Rf = |1; 126] 
>a=1 b= 26 


> ab = V26 


- SOLUCIÓN 


нэ f: [O; 2) > [7/2; œ), 


09. Sea f(x)= 


Х = 
determine el valor de verdad de las 
siguientes afirmaciones 

| fes inyectiva, pero no suryectiva. 
Il. fes suryectiva, pero no inyectiva. 
Ш. f es biyectiva. 
A) VVV B) VFV C) FFV 


D)FVV Е) FFF 
) ) 7/2 


10. Determine a + b para que la funcion 
г [a; b] > [-1, о], 


biyectiva. 


A) 124 
D) 127 


B) 125 
E) 128 


f(x) = Jx-1 sea 


C) 126 


SOLUCION 


Como es biyectiva y creciente : 


OK ALOE 


f(a)=Va-1 -Уа-1--1 >a=0 


f(b)=Vb-1 - Vb-1=5 >b=126 


> a+ b = 126 
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11. Sea: H(x) =x + |х|, entonces indicar la tabla 
de verdad de: Analizando por zonas 
( ) Existe la función Inversa H* de H 
( )H(x) >O; v xe R IL x>0 Af(x)=x+x 
( ) H es acotada. 
A) FFF B) FVF C) VVF x>0 ^ f(x)=2x 
D) VFF E) FVV 
П.х«0 Af(x)=x-x 


ELO A Ted 
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SOLUCIÓN 


1 y 2x+3 
НВ ВИ si 
12.Sea E х) =F . Si la regla 


| EX +3 
de correspondencia de la inversa 65 Sq: y = i > 5ху – у = 2х +3 
" x +b | x= 
Е" (x) = cx + а » determine el valor de っ 5xy—2x=y+3 
b+ c + d. 
A) 10 B) 9 С) 8 Al ZIE VI 
D) 7 E) 6 
y+3 
> = 
1 Эус-2 


: x +3 
cambiando x por y: y-f'(x)- 5522 
b+c+d=6 
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1 х 1 | M. 1 
13. Dada la función: FX) = -4X *5X-4 | уз pue 
si: x < 2, hallar si existe la inversa de F. шин M cr N | 
Vem: | Ay = —x“ + бх — 1 
A) -3 5241Х-2 | У 
В)3-2-2-х x? — 6x = —4y - 1 
C)4- x-1 x 
D) 3 -yx - 2 | х? — 6x + 9 = 8 — 4y 
E) No existe inversa | Ээ" n. 


SOLUCIÓN x-342/2-y ho 


3 
1 3 1 в=— 2 x—3 = +2. /y+2 
Пи 2(-1) Хэгийн SI 
4 2 4 4 ү 
a h=3 


SOLUCIÓN 


14. Si la función f/f: [2; 5] => [1; 4] es afin 
biyectiva y decreciente, determine f*(3). 
A)—6 B)-3 C) 3 
D) 6 E) 9 
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15. Si f es una función definida por: SOLUCION 


f(x) - J3-x, ХЕ (=; 0]; determine 
la función inversa de f. 


А) f'(x) 23 -x?; Dom(f*) =[3;00) 


В) f*(x)=3-x;Dom(f")=[3;<x) 
C) f'(x) =x? — 3; Dom(f*) 2 [43;2) 
D) f'(x) =3- х2; Dom(f*) = [43;«) 
E) f'(x) =х?; Dom(f*) = [3;<0) 
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i& Indique la gráfica aproximada de la 


2 


X 一 


2x —10 


función fX) 


Ax — 10 


17.Еп la gráfica adjunta se muestra la 5 
gráfica de f SOLUCION 


Detenmine la figura que ггї сег 
represents la gráfica de [f Ч: 


3 ic 


18 Sea f: R > К, cuya gráfica es: 


y 
LN x 
¿Cual de las siguientes gráficas 
epresenta a la función — f(— x)? 


y y 
a u c. Е 
А) В) 
| | 
х х 
С) р) 
y 
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| 
| 


SOLUCIÓN 


T + 
++ 


19. Determine el grafico de y = Nx-5 -2| 


у 
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20.En la figura adjunta: SOLUCION 


se muestra la gráfica de la función Р, 
graficar la función : F(-[x]) 


V 
pun 
ES 
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SOLUCIÓN 


